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An ExtraB 

« yntu det of a -Letter of Mr. James Gregory tt'the P»6Ii(her, containing f$mi 
mvtm if Confidents*** of bis ^ ufonM & Hugerts bis Letter, printed* in 

\m. * * Vindication of bis Fxamen of the Book, entitledVcn Circuli & 

Hyperbola Qgadratura. 

THefirfl occafion of the exchange of Letters on this SubjeB was given i* 
the Journal des Sea vans of July 2, 1668. to which a, civil return was 
made in Numb, 37. of theft Tracts : which having been judiciou fly animad- 
verted upon in another Journal <ks Scavans, viz. of Nov, 12. i6S8, it was 
thought equitable hen to make publicly what M. Gregory hathftnee impart- 
ed thereupon, out of a deft re expreffedby him % farther to elucidate that con* 
trover fie. which how fatis factory it is f we leave to the intelligent to judge ^ 
prof effing, that we are no further concern* d in this contefl \ than to let the Sa^ 
gacious Reader know the proceedings thereof by referring him to the French 
Jontmk ahutVehat is faid thereof on the cm hand, and by delivering in thefe 
Papers^ what comes from the other : which as* tis intended to be done without 
my animofity or offence \ fo we defire the Candid Reader \W// pardon us for di- 
verting him thus much by this difpute from what elfe he might juflly expeii in 
thefe Philofophical Occurrences. The An far itfelfofM.GxegOty t fot* 
lows in the fame language, therein he thought fit to communicate it, viz. * 

Exdaobus Arguments, quibuf conatur Nob. D. tJugemm dodrinam 
mcaracvertcre, primo quidem \ refponfionis fundamentum dedi iti J?re~ 
<fl*.ad Geom. partem umyerfalemi alteram autemprovenitfoSutnmodo & 
Prof. 11. no.ntcde % o^\noi\ fib. Hugemo intellefta. quam tandem admitcic 
poit'Corrediones (nt intuit.) it me faccas. Uc autcm , fimal cumrcfoluti- 
one Objeftionum , omnem evertam dubitandi rationem, ex adtriiflk 
Prop. 1 t llr \ in forma conabor probare fyllogifiica 3 Nullam effe rationem 
Analyticam inter Circulum ec diametn Quadratum : pmcr ModuM quip- 
pe et Fignram nil deed in haftenas a^rae publicans', quin id Integra 
demonftretur ; quae interim- forma rata a Geometris cxigitur; Dico 

itaque- 

Si daretur ratio Analytica ( feu ratio notis Analyticis exprimend-aj 
inter Circulum et Diametn quadratum, tunc Cifculus analytice corcpo- 
nereturex Quadratic, inferipto & circumfcripto. Sed pofteriws eftabfur- 
dum. F 9 Sequela Maoris fie probatur ; 

Qu?ntitas quaefita& deterrninata invenkurexquantitatibusquibufcun- 
qnecam dctcrmin ntibusjn ea ration^ feu relatione qnam habet quantity 
deterrninata ad didhs quantiiates decerminantes. Sed Qnadratmn inferip- 
turn & circun-ifcriptum ( irculum determinant,, ideoque ex illisCirculus da- 
retur in ea relatione, quaffi habct ad diaraecci Quadratum vel ejus fe 
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miflTcm , It e* fi «effct rarlo analyrica inter Ch-culuoi & Diametri qtn- 
•dracum * ex diftis quantitatibus dexerminantibus Analytic* componere- 
rccur Circulus. Ex didis enim quantitat-ibus omnia analytice compon* 
polTunc , que? ?d easrationem habentanaJyticam. 

Secundi fyllogifmi Minor eft evidentiflima. Major surem eft Axia- 
ma ab omnibus Geometris tacite admifliint 

Minor fyllogifmi prioris fie probatur. 

Eodem m-odo componitur Circulus ex Quadrato inferipto etcircum- 
fcripto, quo componitur Quadrans Circuli ex Triangulo inferipto ct 
Trapezio vel potijs Quadrato circumfcripto. Sed ex ixma Prop. Qua- 
drans circuli feu Sector non poteft componi analytice ex Triangulo in- 
feripto & Quadrilatero circumfcripto. E> 

Major eft evidens. At potent fortafle diftingui Mmr , dicendo ; 
Propof. u am veram efle in methodo Indefinita^ fed poffe efle falfam 
m mechodis particularibus. At infto. Omnis methodus indefinita in me- 
chodos feu cafus particuhres eft refolubilis. Sed hxc methodus 
indefinita , nempe quod Seftor fit terminatio datx fcriei convergent^, 
in nullam parcicularem rcfolvi poteft. Nulla igitur datur h*c methodus 
paticularis. Major patet, quia quantitates aequales in fe mucuo funt re- 
folubiles. Mimrem ita probo ; Si hare Methodus indefinita refolveretur 
in aliquam partieularcra , refolutio fieret vel ab Analyfi ' fpeciofa ve! mi- 
merofa. Ssd neutrum dici poteft. E. Major patet ex fuflicicnti enumera- 
tione. Minor fie probatur .* Non ab Analyfi S ftciof a , qaori&m haec me- 
thodus indefinita ad earn eft irreducibilif , ut patec ex Prop. u ma ^ 
Non a Numerofa, quae hie eft interrainabilis proindeque invarnbilis. 

In hanc ultimam diftin&ionem refolvitur i*' Obi. Hupenii. Velim e- 
nimNobilifi. Virum conhderarc, Omnem plenam Problematis foiutio- 
nem efle Indefmitam. Nam rnethodi Partkulares, cum fint fnfmlta^ 
exhiberi omnes nequeunt « neque dirigi pofTunt a tenore Problema:is f 
quippe illis omnibus communi : Jdeoque requiritur methodus Generate 
feu, Indefinita, Particnlarmm dire&rix. Agnofco utique methodos Par- 
ticulars cafu faepe inveniri abfque ope Generalis, attamen fateadum 
*ft Geometris , nullam efle nee pofle fieri Methodum Particularem, in 
quam refolubilis non fit methodus Indefinita, Si igitur methodus Indefi- 
nita omni refolucioni fit impervia ( ut mTrop. u™ eft demonftratum> 
modern modo omnes Particulares refolutionem etiam refpuent ; proin- 
dtque tarn Definita quam Indefinita nullam compofitionem agnofcic 
Talis enim Compofitio, qualis Refolutio. 

Etiamfi praedi&a , meo quidem judicio, abunde fufficiant , ne tamen 
ullus relinquatur cavillationi locus, n™ m noftramiV*/> 6 etiam in Definite 
hie demonftrabimus. Sit ergo 6. Polygonum intra Circuli Sedorem, 2B. 
Polygonum circumfcriptum & priori fimile^ fufficit enim Polygonoruni 
proportioned* definire, ut Theorema definite demonftretur, Continuetur 
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B iB Series convergens ut fit ejus terminatio feu Circuh Se- 

C D cror 2. Dico, 2 non pone componi Analytice ex Po- 

E F lygonis definitis 2B. Si fieri poteft, componatur2. 

G H Analytice ex Polygonis Definitis B, 2 B. fintq; duas 

2 quantitates Indefinite 4 & #, e quibus componatur m 

a x eodem modo, quo 2 componiur a quantitatibus B, 

^ » 24x 2B ^ Item eodem modo componatur n exquantitati- 

v •** a-{-V*x , .. 2-^x # . 

w ' bus y 4* — -7— j : quantitates ^,«, non funtin- 

** definite aequales ex />n?/>. 11^ Siigitur inters & n 

fingatur aequatio; a manente quantitate indefinita, xquatio inter m & n 
tot hpbebit radices feu quantitates in quas refoivitur x, quot quantitatum, 
inter fe diverfas rationes habendum, binarii funt in rerum mtura, quae 
vices qumtitatura a, x 9 fubire poffunt, be. quaeeandem quantitatem A- 
nalytice ex fe ipfis componunt eodem modo, quo eadem quantitas compo- 
niturexipfarum media Geometrica Vax, & ex media Harmonica inter di- 

&am mediam Geometricam & x, nempe ^-j~fj^ 9 ita ut compofitio fit 

eodem modo quo 2 componitur exB & z B : atque ex Confe&ario Prop. 
io^omnes quantitatum binarii , rationes quoque diverfas inter fe ha- 
bentium, B 2 B, CD, EF, G H, &c. in infinitum, poffunt fupplere vi- 
ces quancitatum a, x 9 quoniam 2 eodem modo componitur ex B 2 B, quo 
ex CD, EF, velG H,&c & proinde aequatio inter mSc n radices habet 
numero infinitas. Sed omnis aequatio habet ad fummum tot radices, quot 
habet dimenfiones^ & proinde aequatio inters &« dimenfiones habet nu- 
mero infinitas, quod eft abfurdum - ? ideoq* 2 feu Circuli Sedor non po- 
teft Analytice componi ex Polygonis definitis B, 2 B. quod demonftrand. 
erat. Hinc raanifeftum eft, Terminationem cujuflibet feriei convergentis, 
finonpoflit componi ex terminisconvergentibusiW^/^, nee poffe com- 
poni definite ^ adeoq^ evanefcit fimul cum noftra diftin&ione Objectio 
Hugtnii prima. 

Idem in Obje&ione fua fecunda non vidctur advertifTe , mc non fo- 
lum in Prop. u ma , fed etiam in toto meo Traftatulo intelligere per 
Extra&ionem radicum, Refolutionem omnium poteftatum five pura- 
rum five affe&arum •, omnium quippe eadem eft ratio , neque ulla ima- 
ginabilis eft in demonftratione diverfitas , five Se#or fupponatur Radix 
alicujus poteftatis purae, five affefta? ad puram irreducibilis. Nam fi Sc&or 
eode .n modo fiat ex primis terminis convergentibus quo ex fecundis (ut in 
Confe<ft./>n>/> 10* eft demonftratum) etiam omnes ejus poteftates five purae 
five quocunque modo affe&E eodem modo comprmicur e primis quoe fe- 
cundis terminis convergentibus, quse fin Amlyacis exhibit, erunt aequales 
quantitates eodem modo Analytice compofitae ex primis quo ex fecundis 
terminis convergentibus; quod eft abfurdum, nempe contra Pr^ n^ 
admiffim, Senfus'igitnr integer Prop, 1 1« eft ; Hoc Problema (£ datxduc- 
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fas polygon** coftylicAtisjiwtnire SeQmrn five CircuUrtm five HypnboUcum 
abillu determimtum) non poteft reduci ad ulhm aequationem A naly ticam. 

In comparationc Hugeniana inter noftras methodos, agnofco, me?s 
approximationcs prop, 20*. ct 21*. eafdem eflc cum HugtnUnis , fed 
mcthodo mihi peculiar! demonftratas. At meam approximationem in 
fine prcp.i$* non percipere videtur Hugenms ^ aliam interim fibi fingit: 
hanc primo meam non efle probat, deindetamen earn cum fuacompa- 
rat, vi&oriaquepotitur. Sed lentehic fcftinandum. 

Sit 4 Polygonum, Circulo vel Se&ori inferiptum, c Polygonum inferip* 
tumduplo plura habens latera, <f autem fit Polygonum circumfcriptum fi- 

mileipfir. lex zo^* prop. Seftor eft major quam 4^- a; & ex 2i ma > 

Seftor eft minor quam 2 "T - c f inter quos terminos fit maximus quatuor 

arithrnetice continue proportionalium ' ..lZZ* f nempe noftra ap~ 

proximatio ; quam rigidiffimis Hugenii cenfuris fubjicio. Hallucinatur 
autem Hugtnipu % quodPolygonaa&^fimilia fumeret, cumdebeanc effe 
c & d 9 quae duplo plura habent latera. Ne autem dicat, faftam effe a me 
correctionem, confideret hanc approximationem non folum verbis prop. 
2 5 te * fed & praxi prop. 30™ efle confonam, ubi approximationem 
prop, z 1 m * ex ultimis fimilibus Polygonis conftreo : ridiculum enim effet, ii~ 
lame penultimis minus praecifam dare, cum eadem opera detur magis prae- 
cifaex ultimis. At miror, cum Hugenius incidifiet in meam HyperboU 
approxirmtionem , quod earn non potueric Circulo app!icare v Nam in 
Hyperbola abfque dubio 24™ prop, approximationem ex ultimis fimilibus 
polygonis conftruxit : Omnis enim ad Cinulum approximatioex polygo* 
nis deducta, HyperboU eft etiam appKcabilis, & vice verfa. Sed hoc non 
videtur animadvertiffe Hugenius \ alioqui in fine fuarum Animadverfio- 
num non promitteret talem Hyperbolicam approximationem, de cujusap- 
plicacione ad Circulum nihil dicit. Quae aitemillicaffirmat (fidefemet 
loquitur in plurali) traivfeant •, fi vero etiam de me adeo fidenter fibi perfua- 
deat, faiii ipfnm putem, cumhaeceadem quadratura, de qua loquitur, an- 
eeqaam ab eo videretur, ad laboris dimidium a me fit redu&a. 

Ne autem Hugenii praxis Geometrica minus peritis videatur noftram 
fuperaffe, ex noftra approximatione, ab Hngmh rejecta, fequentem pra- 
xinexhibebo. 

In Fig. Hugeniana (quatn vide infra) fit AC=A , ZAB=B, fitque 

A-J-B: B:: 2 B: Q eritque T. ° major , quam arcus ABC; 

differentia autem, in femi circumferentia minor erit quam ipfius^ oc , in 
triente minor quam ipfius T £_. & in quadrante minor quam ipfius j^ «• 
Sed quoniam precedent approximate major eft quam arcus,aliam addamus 
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eodem miiiorem. Sic A: B:: B: D- T — — rt 4 — ~ — minor erit quam 

arcus ABC ; differentia autem in femi-circumferentia Fninor erit quam ip- 
fi^s T /->, &inquadrante minor quasi iptius ?-&??. Inter has approxima- 
tiones fit maxima, penultima fex continue Arithmetke proportionaiium, 
quae minor erit quam arcus, differentia autem, in femi-circumferentia mi- 
nor erit quam ejufdem £?&> et * n quadrante minor quam ejufdem - A ' ,^v. 
Sed haec levia mihi videntur, cum pofiim Approximationes cxhibere, quse 
ab ipfa femi-circumferentia differant minori intervallo f quam quaelibec e- 
jus pars affignata, neque nobis ampiius apparent hare mirabilia, cum de- 
monftratio folida innotefcat. Ad rcliqua ab Hugenh publicata, cum a mco 
inftituto fint alicna, nihil dico, nifi quod iphJHugenii dicta (non obftante 
exactiffima fua, ut ait, matenar hyjus examinatione a meae AppwdicnU 
facti>, nifallor, Ionge fuperentur. Vale. Decetnb.iy. 1668, 

Figura Hugtmi haec eft, quam ipfe hoc ienlu, licet Gal ice, ficexplicat. 
Sit Arcus Circuli, quinonexcedatfemx-urcumferentiam, ABC, cujus fub- 

^ tenh fit AC ■ & divi- 

duntur ambo in partes 
scquales per lineam 
BD. Ducta fubtenfa 
AB, capias inde£, eaf- 
que jungss inde ab A 
. ad E in linea CA 
' protracta. Dein , re- 

E F A j> 3 c fccta , inea , DE parte 

decimaEF, ducasFB, & tandem BG, ipii perpendicularem : Schabebis 
liceam AG aequalem Arcui ABC, cujus exceflus tanrillus erit, ut etiam tunc, 
quando hie arcus aequalis erk femi-circumferentiae Circuli, fucura non fit 
differentia t ^ fuae longitudinis •, at quando non eft nifi tertiae partis circum- 
ferentiae, differentia non erit r ^ v ; ^ fi non fit nifi quartae partis, noa 
differet nifi y£ riT3 . fuae longitudinis. 




An ExtraSt 

of the Anatomical Account^ written and left hy the famous Bu 
Harvey, concerning Thomas Parre 3 who died in London at 
the Age 0/152 years and 9 moncths, 

TIJis Account is annexed to a Book, lately publifln in Latin 
by Dr. $ohn Eetts M. D. one of his Majefties Phyficians 
inordinary, and Fellow of the L en don- Colled ge of thofe of 
that Profeflioniln which Treatife (to touch that briefly) the Au- 
thor endeavors to (hew, that Milk, or fomcthing Analogous to 
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